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LOI NOI NAU

Cuén sach On luyén kién thuc va ki nang mén Toan THPT, tap
mot — Dai sé va Giai tich nay nam trong bo sach On luyén kién
thuc va ki nang mén Toan tu Tiéu hoc dén THPT, gém bén
cuén. Noi dung méi cuén sach cua bd sach nay nham hé théng
hoa toan bo kién thuc vé mon Toan cua chuong trinh mén Toan
tir cap Tiéu hoc dén cdp Trung hoc phé théng, giup hoc sinh
trong viéc nam ving mét cach coé hé théng nhing kién thic moi
va cling co, tra ctu lai nhiing kién thuc ci da hoc.

Cac cuén sach “On luyén kién thuc va ki nang mon Toan Tiéu
hoc” va “On luyén kién thuc va ki nang mon Toan THCS” da
duoc xuat ban va phat hanh, nay chung téi xin duoc gioi thiéu
tiép cac cuén “On luyén kién thuc va ki nang mén Todn THPT”,
gom hai tap, tap mot — Dai s6 va Giai tich; tap hai — Hinh hoc.

Trong cuén tap mét nay, toan bé kién thuc co ban va
nhimg ki nang t6i can thiét cia mon Pai s6 va Giai tich cac lop
10, 11, 12 duoc hé théng lai va sap xép trong 8 chuong dé hoc
sinh va ban doc dé str dung. Noi dung cac chuong bao gém :

— Chuong 0 : Kién thuc co ban vé luong giac, luy thua, logarit
— Chuong 1 : Dang thuc, phuong trinh, hé phuong trinh

— Chuong 2 : Bat dang thurc, bat phuong trinh

— Chuong 3 : Ham s6 va khao sat ham sé6

— Chuong 4 : Dai s6 ménh dé

— Chuong 5 : Dai s6 té hop va xac suat

— Chuong 6 : S6 phuc

— Chuong 7 : Nguyén ham va tich phan.



Méi chuong, muc duoc cau truc nhu sau :
A. Kién thuc co ban
B. Ki nang co ban
C. Bai tap tu luyén
D. Huong dan va dap sé

Nhu vay, cuén sach nhu moét cuén “Sé tay tra cuu’, kém theo
huong dan thuc hanh, rat phu hop cho viéc réen luyén giai bai
tap toan, cing c6 khai niém, hon nira n6 lai bao géom tat ca kién
thuc co ban, rat thuan tién cho nguoi hoc. Cac ki nang co ban
duoc téng két theo ting “Chuyén dé”, coé phuong phap giai, vi
du cu thé, dé hiéu, dé ap dung ma lai rat co ban. Phan Bai tap tu
luyén duoc bién soan co hé théng, cac bai tap tu dé dén kho
hon, tir ap dung truc ti€p dén suy luan, van dung kién thuc téng
hop, c6 huong dan, tu hoc.

Chinh vi vay, cac tac gia hi vong rang cuén sach nay la tai
lieu quan trong, la cdm nang hoc tap véi moi déi tuong hoc sinh
tir yéu dén kha, gibi, cé thé dung né trong qua trinh é6n luyén
kién thuc THPT, chudn bi cho cac ki thi tét nghiép va thi vao Dai
hoc — Cao déng.

Lan dau tién viét sach vé té chuc kién thuc va rén luyén ki
nang cho moi do6i tuong hoc sinh, tu trung binh, kha, gidi va cac
thay, co giao, ban doc khac van tham khao t6t duoc, doi hoi
nhiéu vé phuong phap, vé tri thirc téng hop Giao duc hoc ; chac
rang cudn sach kho tranh khoi nhing sai sot, kinh mong duoc
ban doc gop y xay dung.

Thu gop y xin duoc gui vé theo dia chi :

Ban Bién tap Toan — Tin, Céng ty cé phan DVXB Gigo duc
Gia Binh — Nha xuét ban Giao duc Viét Nam tai TP. H6 chi Minh.

231 Nguyén Van Cu, Quéan 5, TP. H6 Chi Minh.
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Chuong o

KIEN THUC CO BAN VE LUONG GIAC,

LUY THUA VA LOGARIT

0.1 GOC VA CUNG LUGQNG GIAC

A.KIEN THUC CO BAN

1) Puong tron dinh hudng va cung lugng giac

— Dudng tron dinh hudng la mot dudng tron ma
trén do ta da chon chiéu chuyén dong d€ di tit di€ém
nay dén diém kia cua dudng tron, con goi la chiéu
quay ti diém nay dén diém kia. Ta quy udc chiéu
duong la chiéu quay ngugc véi chiéu quay cua kim
dong ho, chiéu nguogc lai la chiéu 4m (hinh 1).

— Cung lugng gidac AB 1a mdt cung trén duong
tron dinh hudng tao béi mot diém M di dong trén
dudng tron ludn theo mot chiéu tu diém A dén
diém B cho trudc, diém A goi la diém dau (diém
gdc), diém B goi 1a diém cudi (diém ngon) cua cung
lugng giac AB. Chu y rang khi cho trudc cac diém A
va B trén duong tron dinh hudng sé c6 vo s6 cung
lugng gidc véi di/é;‘m dau 1a A, diém cuo6i la B va déu
dugc ki hiéula AB (hinh 2).

2) GOc lugng giac va dudng tron lugng giac

— Trén duong tron di/rl_‘h huéng tam O, tng
v6i mot cung lugng gidc AB, khi diém M chuyén
dong trén duong tron tii A dén B thi dong thoi
tia OM quay xung quanh gdc O tui vi tri OA t6i
vi tri OB, ta noi tia OM tao ra moét goc lugng
giac, co tia dau la OA va tia cu6i la OB, ngudi ta

Hinh 2

Hinh 3



ki hiéu géc lugng gidc d6 1a (OA, OB). Nhu thé ta Ay
ludn cé su tuong ing mot — mot gitia cung lugng 1
giac va goc lugng giac (hinh 3).

—Dudng tron lugng gidc (con goi 1a dudng
tron don vi) la duong tron dinh hudéng c6 ban 0

=
xY

kinh bang 1, ¢6 tim trung véi goc toa do cia 1
mdt phing toa do Oxy. Trén dudng tron 4y, ta

ludn ldy diém A(1; 0) lam diém go6c cua dudng

tron d6 (hinh 4).

3) S6 do cua cung va gdoc lugng giac Hinh 4

— 86 do ctia cung lugng gidc 1a s6 do ctia géc lugng gidc tuong ting. S6 do ctia
cung lugng gidc va ctia goc lugng giac ¢ thé mang ddu am va vé tri tuyét doi co
thé 16n hon 360° (hay 2n), day la diém khéc biét gitta “goc lugng giac” va “goc
hinh hoc”.

— Ngoai s6 do bang “d9”, ngudi ta con dung s6 do bang “radian” (doc la ra-di-an).

— 1 radian (1 rad) la s6 do ctia cung lugng gidc c6 do dai bang ban kinh dudng
tron 4y, nhu thé cung ntia dudng tron cé s6 do la n radian, viét 1a © rad.

— Quan hé gitia s6 do “d9” va “radian”

o)
1° :irad ; lrad = (@)
180 T

Bang chuyén d6i s6 do clia mdt s6 goc lugng gidc dac biét

Do | —30°| 0° | 30° | 45° | 60° | 90° | 180° | 270° | 360° | 450° | 540°
radian| ®™ | 0 n n | m| g | 3% | 21 | 5% | 3x
6 6 4 3 2 2 2

— S6 do ctia cac cung lugng giac c¢6 cung diém dau va diém cudi sai khac nhau
mot boi clia 2 hay mot boi cua 360°.
4) Gia tri lugng giac cia mdt cung

—Gia st trén duong tron lugng gidc cho cung AM ¢6 55 do bing a, tia cudi
OM cat dudng tron lugng giac tai diém M, gia sti toa do ctia M = (x; y) (hinh 5) :



+ sin cua o, ki hiéu la sina, la tung do AY
cua diém M, nhu vay sina = y.
+ ¢Osin cta o, ki hiéu 1a cosa , 1a hoanh 2 M
do6 cta diém M, nhu vay cosa = x.

+ tang clia a, ki hiéu la tana , 1a ti s0

gitia tung do va hoanh do ctia diém M, nhu O
vay tana = Y
X

+ cotang cua o, ki hiéu 1a coter , 1a ti s0

gitia hoanh d¢ va tung d6 ctia diém M, nhu

vay cota = x Hinh 5
Y

Cdc gid tri sina, cosa, tana, cota dudc goi la cdc gia tri lugng gidc clia cung c.
— Cac gia tri lugng gidc cia mot cung c6 cac tinh chat sau :
+ v6i moi o thi [sina| < 1; |cosa| <1

T
+ tana xac dinh véi moi o # E+kn (k ez).

+ cotar xac dinh v6i moi o # knt (k €Z).

— D4u cua cac gia tri lugng giac cia mdt cung (xem bang):

Goc phan tu
Gia tri lugng giac I II 11 v
sina + + - -
cosal + - - +
tana + - + -
cota + - + -

— Gid trj lugng gidc cia mot s6 cung dac biét (xem bang) :

RN EEE: |
« 6 4 3 2 T 2 T
1
sino. | 0 - V2 V3 1 0 1 0
2 2 2




2 1
cosa 1 ﬁ £ - 0 -1 0 1
2 2 2
3
tana | 0 g . N | o
V3
cotal (| 3 1 Y 0 I 0 I
— Gia tri lugng giac ctia cdc cung c6 lién quan dac biét :
Hai géc doi nhau : ava -o Hai géc b nhau: ava n - a
sin(-o) = —sina sin(m—ot) = sina.
cos(-a) = cosa. cos(m-a) = —cosa,
tan(-o) = —tana tan(m-a) = —tana
cot(-a) = —cota cot(m-a) = —cota
T
Hai goc phu nhau : ava 5" a Hai goc hon kém nhau n
. T . .
sm(z—oc) = cosal sin(m+a) = —sina
s .
cos(z -0ou) = sina cos(m+a) = —cosa
T
tan(z -au) = cotal tan(mw+o) = tana
T
cot(z -0o) = tana, cot(m+a) = cota

Hai géc hon kém nhau g

. T s .
sin(—+a) = cosa cos(—+a) = —sinal
2 2
T T
tan( ) +a) = —cota, cot( ) +0) = —tano
— Vai h¢ thiic lugng co ban :
) sina 1 T
sin a+cos’ o =1 ; tano = ; l+tan’ o = 5 , 0 #—+km
cos QL cos” o
1 kn .
l+cot’a = >— a#kmn; tana = ,o#— véik € Z.

sin” o cota




B. KI NANG CO BAN
1) Phan biét goc lugng giac va goc hinh hoc

Phuong phdp
Goca Xac dinh Chiéu quay Pon vi do S6 do — do 16n
Phin mat Khong phéan bf 0° <a<360°
héng giGi han | biét chiéu qua 1 .
phang gio1he o Cuen duay 1° =— gbc day
bai hai tia gitia hai tia 360
Goc cung xuat phat 1
hinh . gA .pp hodc 1° =—
ti mot diém - 180
hoc ¢ e A :
gan v6i mot goc bet
hinh hinh hoc
Phan mat Phan biét tia Do va radian La mot so thuc,
phéng gii han | dau, tia cudi, 1 radian (1 rad) 1a | ddu cla nd
bdi hai tia chiéu quay tu s6 do cta cung | tuong ung voi
cung xuat phat | tia dau dén tia lugng gidc c6 do chiéu quay tu
Goc | tit mot diém - | cudi (ngugc dai bing ban kinh | tia dau dén tia
lugng gan véi mot chi€u kim déng | dusng tron. cudi ; cac goc
g1ac¢ | cung lugng ho 1a chiéu 180°\° c6 cung tia
giac, voi duong, ngugc Irad = (7) dau, tia cudi
dudng tron lai la chiéu am) o ! hon kém nhau
. , ~57°17 ne
dinh huéng bdi s6 cuia 27
Viduy

a) Cho duong tron tam O va hai diém A va B trén dudng tron sao cho géc AOB
bang 60°, tinh d¢ dai day cung AB, biét ban kinh dudng tron bang don vi.

b) Cho duong tron tim O va hai diém A va B trén duong tron sao cho goc
AOB bang 60°, biét ring tia OM quay ti tia OA dén tia OB cung chiéu kim dong
hoé. Xac dinh géc lugng giac (OA, OB) va tinh d¢ dai day cung AB, biét ban kinh

dudng tron biang don vi.

Giai

a) Dé thiy tam giac OAB la tam giac déu, vi vay do
dai day cung AB bing ban kinh dudng tron, bang 1.
b) (OA, OB) = - 60° + k.360° ; AB = 1. (h.6)

A

Hinh 6 9




2) Lién hé gitia d¢ dai cia m§t cung va s6 do bang radian ciia né
Phuong phdp

Cung c6 s6 do o rad ctia duong tron ban kinh R ¢6 d¢ dai 1=Re.

Ca dudng tron c6 s6 do 2w rad, do dai ctia dudng tron ban kinh R1a I1=2zR.
Vidu

a) Trén dudng tron c6 ban kinh R = 30 cm 14y hai diém A va B sao cho cung

TR ey O A
ABcés6dola ?.Tlm do dai ctia cung AB.

b) Cung MN ciia mot dudng tron ban kinh 5m c6 d6 dai 1a 1m. Hay tinh s6 do
ctia cung MN.
Giai

a) Goi d¢ dai cung 1\7[—131 lal tacdé [=Ra = 30. Sn_ Ao ~ 35,3 (cm).

8 4
b) Gia sti s6 do ctia cung MN 1 o rad, tii cong thiic [ = Rarta c6
I 1
o= O (rad).

3) Déi “d9” ra “radian” va ngugc lai
Phuong phdp

Van dung cdng thic d6i d¢ thanh radian va ngugc lai

o
A°=Mrad ; arad=(a'180).
i

180

Vidu
a) Déi cac goc sau day tu do thanh radian : 25°, 46°, -73°.
o i NPTV , L1 2
b) Doi cac géc sau day tii radian thanh do : grad, “Trad, —Zrad.
Giai

A 25 5
a) A° I ad =250 =122 —n(rad) ;
180 180 36

A 46 2
A° =22 0d = 46° _n46 =ﬂ(rad);
180 180 90
A .
0 =8 pad = - 73° __ T3 —B—n(rad) .
180 180 180

10



.180\° 1 1.180Y)° 36\° !
b) arad:(a ) :—rad:( ) :(—j ~11°28;
T 5 5.m T
.180\° 2 2m.180°
ocrad=(a j :>—nrad=( T ) =72°%
T R
.1801\° .180°
(xradz(a j S :_(n ) =-36°.
T 5 5.1

4) Biéu dién cung lugng giac trén duong tron lugng giac
Phuong phdp

— Ném chéc khai niém dudng tron lugng giac, ldy di€ém A(1; 0) lam diém gbc cua
cac cung lugng giac, chiéu quay ngugc kim dong ho 1a chiéu duong, cac cung lugng
giac c6 chung diém cudi véi diém dau A(1; 0) sai khac nhau bdi 21 hodc boi ctia 360°.

T T T 3T
— Nhé diém cudi cia mot s6 cung c6 s6 do dic biét nhu g, — == — ...

473727 2
Vidu
a) Trén dudng tron lugng gidc hay biéu dién cac cung c6 s6 do :
% 405°, -300°.

3
b) Trén dudng tron lugng giac cho cung AB'c6 56 do tuong ting la ?n ;4,25 -1,5.
Hay xac dinh diém cudi B nam & cung phan tu nao ctia dudng tron lugng gidc ?
Giai
a) Xem hinh 7.a), chu y

11 12
o T 4T 405° =360° +45° 5 —300° = 60° —360°.
3 3 3 3
o N 5 = A M 2 A 7. Y
b) Diém cudi B ctia cung AB lan lugt nam trong cdc cung phan tu tha II, III va

thii IV cua duong tron lugng giac (xem hinh 7.b)), chuy % < 3?7: 3?7:

11
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a)

Hinh 7

b)

5) Xac dinh gia tri lugng giac cia mot goc dac biét trén dudng tron lugng giac

Phuong phdp

— Nam chac dinh nghia cta gia tri lugng giac ctia mot goc.

— Xac dinh dung diém cudi trén dudng tron lugng giac cua goc dic biét do.

— Giai tam gidc vudng dé tim ra cac gia tri lugng gidc cua goc do.

Vidu

) . T
Tinh gid tri lugng gidc clia goc c6 s6 do bang e

Giai

Trén hinh vé ta thiy diém cu6i M cta
cung AM cung véi diém M’ la diém dé6i xting
v6i M qua truc Ox (truc cosin) va goc toa do
O tao nén mot tam giac déu cé dudng phan
giac la OA. Dé thiy duong cao ctia tam giac

S a1 A oo T s A
déu nay bang cosin ctia goc p (la hoanh do
e A T N3
cua diém M) nén cos—=7, con sin cua

7T A P v M A )
goc < la tung d6 ctia diém M bang mot ntia
Coa T -
MM' nén smg=5. Tu dinh nghia suy ra

AY
I
6M
truc A X
cdsin 0 .
Ml
truc sin
Hinh 8



6) Cho trudéc mot gia tri lugng giac cia mdt goc, tinh cac gia tri con lai
Phuong phdp
— Nam chic dinh nghia cta gia tri lugng gidc ctia mot goc va cac hé thic co
ban.
— Nam dugc diu cua cac gia tri lugng gidc cia mdt cung.
Vidu

2 g 3 o )
Cho cosa:—g vabiét m<a <7 . Tinh sin, tang va cotang ctia goc o .
Giai

) 3 " o
V1n<oc<7 nén sina < 0. Tl cdng thiic sin® o+ cos® o =1 suy ra:

4 5
sinfo=1—-cos’o=1-—==.
9 9
. 5 sina. <5 . 1 2
Vay sino = ———, tana = =— va cota = =—.
3 coso. 2 tana /5

7) Chiing minh ding thic lugng giac
Phuong phdp

Néam dugc cac hé thic co ban, gia tri lugng gidc ctia nhiing cung c6 lién quan
ddc biét va cac phép bién doi dai s6, bién déi vé€ nay thanh vé kia, van dung cac
diéu kién cho truGc (néu cé).
Vidu

1+2sinacosa _ sinol+ cosa
2

a) Chting minh rdng — — = — .
sin“o—cos“ o sino—cosa
b) Chiing minh rang trong tam giac ABC ta c6 sin(A+B) = sinC.
Giai

a) T cong thiic sin® o+cos* o =1 ta c6 :

1+2sinocosa sin? o+ cos® oL+ 2sinaL.cos o, _ (sin0c+cosoc)2

sin oL —cos’ o sin® o — cos” - (sina + cosa)(sina —cosa)
_ sinat+cosa
~ sino.—cosa,’

b) Trong tam gidc ABC taluén c6 A+B+C=mnsuyraA+B=n-C, tti do:
sin( A+B) = sin (1t - C) = sin C, diéu phai chiing minh (dpcm).

13



8) Stt dung may tinh bo tai d€ chuyén ddi s6 do va tinh gia tri lugng giac cia mot goc
Phuong phdp

Dung mdy tinh bd tui c6 chiic nang thuc hién cic phép todn phic tap, chidng
han CASIO fx - 500MS.
Vidu

a) Chuyén ddi d¢ thanh radian : chuyén 18°42 thanh radian.

b) Chuyén d6i radian thanh d¢ : chuyén 3,1 rad thanh d¢.

, 3

¢) Tinh gia tri lugng giac ctia mdt goc : sin20°36 va tan% .
Giai

a) An lién tiép MODE chon Rad (b4m phim 2) d€ xuft hién R phia bén phai
phia trén man hinh r6i 4n tiép 18 o,,, 42 0,,, SHIFT DRG 1 = 0.32637657.

b) An lién tiép MODE chon Deg (bdm phim 1) d€ xuét hién D phia bén phai
phia trén man hinh réi 4n tiép 3.1 SHIFT DRG 2 = o,,, dugc 177°37.

<)

+ Tinh sin20°36 : An MODE ba l4n r6i 4n lién tiép cic phim 1 sin 20 o,,, 36 0,,, =
dugc 0,35 (da lam tron).

3n

+ Tinh tan - : An MODE ba lan r6i 4n lién tiép cac phim 2 tan (3 SHIFT &t + 17)

= dugc 0,619 (da lam tron).
C.BAITAP TU LUYEN

1. D6i s6 do cua cac cung sau ddy thanh radian

a) 13° b) 36°12 c)—29° d) - 127°46.
2. bdi s6 do ctia cac cung sau day thanh d¢, phut, gidy
T 3n 3
a) — b) —— c)-2,5 d) —.
) 18 ) 19 ) ) 7

3. Kim phut cta mot chiéc dong hd quay tu dung ntia dém hom trude dén 9 gis
sang ngay hom sau mot géc bao nhiéu do ?
4. Biéu dién cac cung sau déy trén dudng tron lugng giac :

a) & b) —%" ¢) 435° d) - 675°.

14



5. Tim do dai ctia cac cung sau day trén mot dudng tron dudng kinh 10 m, biét s6
do lan luot la:

7
a) = b) 3,2 c) 43°.
5
6. Duing may tinh bo tui, tinh cac gid trj lugng gidc sau :
a) sin% b) cos3,6 ¢) tan(- 2,5) d) sin42°13 .
7. Tinh gia tri lugng gidc ctia cung o trong mdi trudng hgp sau day :
5 3
a) sinot=— va Tcas<n b) cosa=-0,27 va n<a< 2l
7 2 2
5 . 3m \ T
) tanoc=—§ va 7<OL<2TE d) cota.=2,3 va 0<OL<E.

8. Dung dudng tron lugng gidc, tinh o biét :
a) sina=-1 b) cosa =0 ¢) tana =1 d) cosa=-1
e) sina =1 f) cosa=1 g) sina=0 h) cota=-1.
9. Chting minh céc déng thiic sau :

2 .2 2 .2 tanx sinx
a) tan” x —sin” x = tan” x.sin” x b

- =CO0SX
sinxX cotx

COSX 1+sinx 1+sina
= d) —

1—-sinx COSX 1-sin“ o

=1+2tan’a.

c)

10. Trong tam gidc ABC, chiing minh cic dang thiic sau :

A+B C
=COS—.
2

a) cos(A+B)=—cosC b) sin

D. HUGNG DAN VA PAP SO

1.a) A° :ﬂrad =13° _r13 :E(rad)
180 180 180
(36.60+12) 181n
180.60 900
.29 __ 297 (rad)
180 180

(rad)

b) A° = A rad 36012 =
180

o A° :%rad =-29° =—

3833n
400

d) Lam tuong tu cau b), nhé déi don vi ra “phat”, — 127°46 = - (rad).

15



ra
T 18
o]
b) arad:(msoj :>__r [311180) (540) 28975
T 19.¢ 19
(o) o)
Q) aradz(a'mo) =— 2,5rad ( 5180) [ﬂj ~-143°
T T
o
d) arad:(a'woj :Erad:(&woj :(ﬂj ~ 24°33',
T 7 n Vi

3. Sau 1 gig, kim phut cta chiéc dong hé quay dugc 1 vong (thuan), tic la quay dugc
360 °. TU nlira dém dén 9 gid sang la 9 gig, vay kim phat quay dugc mot goc
9 x 360° = 3240 °. Theo quy udc goc chiéu quay ngugc chiéu kim déng hé la chiéu
quay duong nén kim phut quay dugc moét géc - 3240°.

4. Xem hinh vé:
A A
n
3 _9n
8
O A
p— »>
7 —_
a) E=2n+l b) —%:—TH—TE
3 3 8 8
A
75 60°
45°
O A 0 A
- %
c) 435°=360°+ 75° d) - 675°=-720° + 45°
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5.a)/=Ra =10. 7% = 14n~ 43,98 (m)

b)/=Ra =10. 3,2 =32 (m)

0 430 =B BT ) 1=Ra =10. BT =BT 7 5 (m.
180 180 180 18
6.a) 0,2079 b) —0,8967 c) 0,7470 d) 0,6719.

T . . 2 A i oei oA N .
7. a) Vi E<a<n nén cosa, tano va coto déu nhan gia tri am. TU cong thuc

2 24
sin? o.+cos® o =1 ta suy ra cos?a=1-sin2q=1-22=2%
49 49
X 2./6 5 2./6
Vay cosao.= ———,taho=———= va coto.=———.
7 2.6 5

3m . . R A g N .
b) Vi m<a< > nén sina < 0, tana va cota déu nhan gia tri duong. TU cong thiic

sin? o+cos? o =1 suy ra sin? a=1-cos’ a =1—(—O,27)2 =0,9271.
Vay sina. = — 0,963 ; tana = 3,567, cota = 0,28.

3
c Vi 2T << 2m nén coso > 0, sina. < 0. T c6ng thic 1+tan o = >— suy ra
2 cos” a
) 1 1 9
cos o = —= =—.
1+tan” o —I+(_§)2 34
3
Vay coso=—, sinfo=l-—=2  sino=——>— , coto=—>
' NEYS 34 34’ V34’ 5

d) TUr cong thic 1+cot? o = va 0<oc<§ suy ra

sin’ o
T 1
1+cot?a. 145,29 6,29

8. Can vé duong tron lugng gidc, véi cac truc sin, cosin, tang, cétang :

sin® o= ~0,159, do vay sino.~0,399.

a) sina=-1, a= 3;+2kn b) cosa=0, 0L=§+kn
c) tana =1, a=%+kn d) cosa.=-1, o= n+2kn
e) sina=1, (1:£+2k7t f) cosa=1, a=2kn
. 3n
g) sina=0, a=kn h) cota=-1. OL=T+|(TE.
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. .2
. sinx . sin
9.a) tanzx—sm2x=( )2—5|n2x=

COSX COS2 X

—sin® x

_ sin’ x(1—cos2 X) _ sin’ x

3 = 5 .sin x = tan? x.sin® x.
Cos” X COos” X
b) tanx sinx cotx.tanx sinx

sinx cotx sinx.cotx COSX

sinx
1 sin?x  1—sin’x
= e = =COSX
sinx. & COSX COSX
sinx

cosx _ 1+sinx

: < cos? x =(1+sinx)(1-sinx)
1—-sinx COSX

<> cos? x=1-sin’x <> sin x+cos’x =1.

1 sin® o 1 P
) 3 + 3 3 +tan” o
g) X8I & _cos’a cos’a _ cos’a
. 2 . 2
1-sin“ a 1 sin” o 2
5 5 3 tan® o
cos“o cos“a €COS A
1+tan’ o +tan’ o 5
= =T1+2tan” a.

1+tan? o —tan® o

10. a) Vi A, B, C la ba goéc cila mét tam gidc nén A+B+C =, suyra A+B=n-C.
Tu d6 cos(A+B)=cos(n—C)=—cosC. (dpcm)

b) Tu A+B+C ==, suyra A+B:§—§,suy ra sinAJrB

.t C C
=sin(———)=cos—.
2 2 2

0.2 BIEN D61 LUONG GIAC

A.KIEN THUC CO BAN

Khi giai cac bai toan vé lugng gidc ta cin st dung mot s6 cong thiic lugng giac
dé bién ddi. D€ dé nhd, ta chia cac cong thiic lugng gidc thanh cac nhom sau day :
— Cong thtic co ban

— Cong thtic cong va cong thiic nhan

— Cong thtic bién d6i (t6ng thanh tich va tich thanh tong).
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1) Cong thic co ban
sin? a+cos® o =1
sino

tano = .
cosa

¢ . . 1 n .
Mot s8 cong thiic khac nhu 1+tan’ o =——5—, 0 # 5+kn ... dugc suy ra tu
cos” o,

codng thtc co ban.

2) Cong thtic cdng va cdng thiic nhan
cos(a+b) =cosa.cosb—sina.sinb
cos(a—b) =cosa.cosb +sina.sinb
sin(a +b) =sina.cosb + cosa.sinb
sin(a—b) =sina.cosb—cosa.sinb

tana +tanb

tan@+b)=———
1—tana.tanb

tana —tanb
tana—-b)=——.
1+tana.tanb
Tu nhiing céng thic nay, thay b bang a, ta sé c6 cong thiic goc nhan doi
nhu sau :
cos2a = cos®a—sin’a = cos2a =2cos’a—1=1-2sin’a (1)

sin2a = 2sinacosa

2tana
tan2a = ————.
1-tan“a
Tt cong thuic (1) ta lai suy ra dugc cong thiic ha bac
2 14+cos2a .2 1-cos2a
cos a=T sin a=T.

3) Cong thic bién doi

a) Bién doi tong thanh tich (vé trdi la tong)

X+y  X-Yy
2

cos———
2

. X+y . X—
COSX —COSy = —ZsmTYsm—Y

COSX +Cosy =2cos

. . . X+ X—
sinx +siny = 2sina—Y cos 2L

X~y

sin—+—.

Ty

. . X
sinx —siny =2cos
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