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Lêi nãi ®Çu 

 
Trong nh÷ng k× thi Olympic To¸n Quèc tÕ (International Mathematical 

Olympiad, viÕt t¾t lμ IMO) häc sinh ViÖt Nam rÊt m¹nh h×nh häc ph¼ng. NhiÒu thÝ 
sinh ®· ®¹t ®iÓm tèi ®a khi gi¶i c¸c bμi to¸n h×nh häc ph¼ng. Trong k× thi IMO lÇn 
thø 21 n¨m 1979 t¹i V−¬ng quèc Anh, Lª B¸ Kh¸nh Tr×nh ®¹t Huy ch−¬ng Vμng, 
ngoμi ra cßn nhËn thªm gi¶i ®Æc biÖt cho c¸ch gi¶i hay cña bμi h×nh häc ph¼ng. 
Trong mçi k× thi IMO cã tõ 1 ®Õn 2 bμi h×nh häc ph¼ng, häc sinh chØ cÇn lμm trän 
vÑn hai bμi ®ã ®· cã thÓ ®¹t huy ch−¬ng ®ång.  

Víi kiÕn thøc Trung häc c¬ së, nhiÒu häc sinh cña chóng ta ®ñ kh¶ n¨ng ®Ó 
gi¶i ®−îc c¸c bμi h×nh häc ph¼ng trong k× thi IMO, còng nh− k× thi Olympic to¸n 
c¸c n−íc trªn thÕ giíi. 

§Ó cã tμi liÖu båi d−ìng häc sinh giái cÊp tØnh, cÊp Quèc gia vμ Quèc tÕ cho 
häc sinh Trung häc phæ th«ng, thi häc sinh giái cÊp tØnh líp 9, thi tuyÓn sinh vμo 
líp 10 c¸c tr−êng chuyªn khèi khoa häc tù nhiªn, chóng t«i ®· biªn so¹n cuèn 
s¸ch 279 bμi to¸n h×nh häc ph¼ng Olympic c¸c n−íc, nh»m gióp c¸c thÇy c« gi¸o 
cã thªm t− liÖu gi¶ng d¹y, c¸c b¹n häc sinh cã tμi liÖu tham kh¶o. §ång thêi gióp 
c¸c b¹n häc sinh lμm quen víi nh÷ng bμi h×nh häc ph¼ng trong c¸c k× thi Olympic 
to¸n cña nhiÒu n−íc vμ c¸c bμi h×nh häc ph¼ng ®· ®¨ng trªn c¸c t¹p chÝ trªn thÕ 
giíi. Cuèn s¸ch còng lμ tμi liÖu quý cho sinh viªn khoa to¸n c¸c tr−êng §¹i häc S− 
ph¹m, Cao ®¼ng S− ph¹m, c¸c bËc phô huynh vμ tÊt c¶ nh÷ng ai yªu to¸n. 

Cuèn s¸ch ®−îc tuyÓn chän tõ c¸c bμi To¸n h×nh häc ph¼ng trong k× thi IMO, 

To¸n khu vùc ch©u ¸ - Th¸i B×nh D−¬ng (Asian Pacific Mathematcal Olympiad, 
viÕt t¾t lμ APMO), ®Æc biÖt lμ tμi liÖu ®Ò xuÊt cña c¸c n−íc trong k× thi IMO (IMO 
Shortlist) vμ trong c¸c k× thi Olympic To¸n c¸c n−íc nh− Canada, Hoa K×, Nga, 
Trung Quèc, Bulgari, Ba Lan, Slovenia, Hungary, Rumani, Singapore…. Ngoμi ra 
chóng t«i cßn giíi thiÖu c¸c bμi To¸n trªn c¸c T¹p chÝ næi tiÕng nh− 
МATEMATИKA B ШKOЛE,  KBAHT, CRUX, Mathematical Excalibur vμ tμi liÖu 
trªn internet... Chóng t«i còng bæ sung thªm mét sè bμi to¸n lμ c¸c ®Þnh lÝ cæ ®iÓn 
næi tiÕng. TÊt c¶ nh÷ng bμi to¸n nμy chóng t«i ®· biªn so¹n, chØnh söa ®Ó hÇu hÕt 

c¸c bμi to¸n trong lêi gi¶i chØ dïng kiÕn thøc cÊp Trung häc c¬ së. ë phÇn ®Çu 
cuèn s¸ch chóng t«i cã bæ sung thªm c¸c ®Þnh lÝ th−êng dïng nh− Menelaus, 
Ceva, Stewart, Ptoleme… vμ cã mét sè tÝnh chÊt, kÕt qu¶ th−êng sö dông trong c¸c 
k× thi häc sinh giái c¸c cÊp, thi vμo THPT, thi vμo tr−êng chuyªn, líp chän... HÇu 
hÕt c¸c tÝnh chÊt, kÕt qu¶ nãi trªn th−êng xuyªn ®−îc sö dông ®Ó gi¶i c¸c bμi to¸n 
trong cuèn s¸ch nμy. 
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Cuèn s¸ch ®−îc chia lμm bèn ch−¬ng: 
• Ch−¬ng I. KiÕn thøc bæ sung: Gåm cã c¸c ®Þnh lÝ, tÝnh chÊt, kÕt qu¶ (§©y 

lμ c¸c kiÕn thøc bæ sung tèi thiÓu kh«ng cã ®iÒu kiÖn tr×nh bμy trong s¸ch gi¸o 
khoa). 

• Ch−¬ng II. Tam gi¸c: Gåm 93 bμi to¸n liªn quan ®Õn tam gi¸c. 
• Ch−¬ng III. Tø gi¸c: Gåm 53 bμi to¸n liªn quan ®Õn tø gi¸c. 
• Ch−¬ng IV. §−êng trßn: Gåm 133 bμi to¸n liªn quan ®Õn ®−êng trßn. 
Trong qu¸ tr×nh biªn so¹n kh«ng tr¸nh khái nh÷ng thiÕu sãt, cã thÓ cã nhiÒu 

lêi gi¶i kh¸c hîp lÝ h¬n. Chóng t«i mong cã sù gãp ý x©y dùng cña b¹n ®äc ®Ó 
cuèn s¸ch ®−îc hoμn chØnh h¬n cho lÇn t¸i b¶n. 

Mäi ý kiÕn gãp ý xin göi vÒ: T¹p chÝ To¸n Tuæi th¬. 
TÇng 5, sè 361 Tr−êng Chinh, Thanh Xu©n, Hμ Néi. 
Email: toantuoitho@vnn.vn 
Email: dangnba@gmail.com 

         NguyÔn B¸ §ang 
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C¸C KÝ HIÖU Sö DôNG TRONG S¸CH 
 

KÝ hiÖu ý nghÜa 
AB // CD AB song song víi CD 

⊥AB CD  AB vu«ng gãc víi CD 
ΔABC Tam gi¸c ABC 
a, b, c C¹nh cña tam gi¸c ABC thø tù ®èi diÖn víi c¸c ®Ønh 

A, B, C 

a b cl , l , l  §−êng ph©n gi¸c cña tam gi¸c ABC thø tù xuÊt ph¸t 
tõ c¸c ®Ønh A, B, C 

a b cm , m , m  §−êng trung tuyÕn cña tam gi¸c ABC thø tù xuÊt ph¸t 
tõ c¸c ®Ønh A, B, C 

a b ch , h , h  §−êng cao cña tam gi¸c ABC thø tù xuÊt ph¸t tõ c¸c 
®Ønh A, B, C 

p Nöa chu vi tam gi¸c ABC 
R B¸n kÝnh ®−êng trßn ngo¹i tiÕp tam gi¸c ABC 
r B¸n kÝnh ®−êng trßn néi tiÕp tam gi¸c ABC 

a b cR , R , R  B¸n kÝnh ®−êng trßn bμng tiÕp tam gi¸c ABC lÇn l−ît 

n»m trong c¸c gãc A, B, C  

ABCS  DiÖn tÝch tam gi¸c ABC 

⇒ Tõ ®ã suy ra 

⇔ Khi vμ chØ khi 
A ∈ d A thuéc ®−êng th¼ng d 
A ≡ B A trïng víi B 

§−êng trßn (ABC) §−êng trßn ®i qua c¸c ®iÓm A, B, C 
§−êng trßn (ABCD) §−êng trßn ®i qua c¸c ®iÓm A, B, C, D 

§−êng trßn (O) §−êng trßn t©m O 
§−êng trßn (O; OA) §−êng trßn t©m O, b¸n kÝnh OA 
§−êng trßn (O; R) §−êng trßn t©m O, b¸n kÝnh R 

®vdt §¬n vÞ diÖn tÝch 
min{a, b} Sè nhá nhÊt trong hai sè a, b 
max{a, b} Sè lín nhÊt trong hai sè a, b 

®pcm §iÒu ph¶i chøng minh 
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CH¦¥NG I 
 

KIÕN THøC Bæ SUNG 
 

1. §Þnh lÝ Menelaus 

§Þnh lÝ. Cho tam gi¸c ABC vμ ba ®iÓm A',B ' vμ C ' lÇn l−ît trªn c¸c ®−êng 

th¼ng BC, CA vμ AB sao cho hoÆc c¶ ba ®iÓm A',B ' vμ C ' ®Òu n»m trªn phÇn kÐo 

dμi cña ba c¹nh, hoÆc mét trong ba ®iÓm n»m trªn phÇn kÐo dμi mét c¹nh vμ hai 
®iÓm cßn l¹i n»m trªn hai c¹nh cña tam gi¸c. §iÒu kiÖn cÇn vμ ®ñ ®Ó A',B ' vμ 

C ' th¼ng hμng lμ ⋅ ⋅ =
' ' '

1
' ' '

A B B C C A

A C B A C B
. 

Chøng minh 

* §iÒu kiÖn cÇn. Tõ C kÎ ®−êng 
th¼ng song song víi AB c¾t A 'C ' t¹i 
M. Theo ®Þnh lý Thales ta cã 

=
A'B A'C '

A 'C A 'M
. (1) vμ  

=
B'C B 'M

B 'A B 'C '
. (2) 

M
C'

B'

A'

C
B

A

MÆt kh¸c ta cã  =
CM A'M

C 'B A 'C '
vμ =

C 'A B 'C '

CM B'M
. 

Suy ra =
C 'A A'M.B 'C '

C 'B A 'C '.B 'M
. (3) 

Nh©n ba ®¼ng thøc (1), (2), (3) ta ®−îc ⋅ ⋅ =
A'B B 'C C 'A

1
A 'C B 'A C 'B

. 

* §iÒu kiÖn ®ñ. Gi¶ sö B ',C ' n»m trªn hai c¹nh tam gi¸c vμ A '  thuéc phÇn 

kÐo dμi c¹nh cßn l¹i, gäi ''B lμ giao ®iÓm cña AC vμ A 'C ' , theo ®iÒu kiÖn cÇn ta 

cã: ⋅ ⋅ =
A'B B"C C 'A

1
A 'C B"A C 'B

 ⇒ =
B"C B 'C

B"A B 'A
 ⇒ ≡B" B ' . 
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2. §Þnh lÝ Ceva 

§Þnh lÝ. Cho ba ®iÓm D, E, F n»m trªn ba c¹nh t−¬ng øng BC, CA, AB cña 
tam gi¸c ABC. Khi ®ã ba ®−êng th¼ng AD, BE, CF ®ång quy t¹i P khi vμ chØ khi  

⋅ ⋅ = 1
AF BD CE

FB DC EA
. 

Chøng minh. Gi¶ sö AD, BE, CF c¾t nhau t¹i P.  

Tõ A vμ C kÎ ®−êng th¼ng song song víi BE lÇn l−ît c¾t CF t¹i M vμ AD t¹i N  

⇒ =
CE CP

EA PM
 vμ =

CN CP

AM PM
. 

Suy ra =
CE CN

EA AM
. 

Ta cã =
BD BP

DC CN
 vμ =

AF AM

FB BP
.  

Do ®ã 

⋅ ⋅ = ⋅ ⋅ =
AF BD CE AM BP CN

1
FB DC EA BP CN AM

.

ChiÒu ng−îc l¹i b¹n ®äc tù chøng 
minh. 

D

P

F E

N

M

CB

A

3. TØ sè diÖn tÝch hai tam gi¸c cã mét gãc b»ng nhau 

Cho tam gi¸c ABC cã ®iÓm D vμ E 
lÇn l−ît thuéc c¸c tia AB vμ AC (D vμ E 

kh¸c A) th× = ⋅ADE

ABC

S AD AE

S AB AC
. 

B¹n ®äc tù chøng minh.  

 

 

D
E

CB

A

 
4. §Þnh lÝ Stewart 

§Þnh lÝ. Cho ®iÓm D n»m trªn c¹nh BC cña tam gi¸c ABC khi ®ã ta cã:  

+ = +2 2 2. . ( . )AB CD AC BD BC AD BD DC  
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Hay + − =2 2 2. . . . .AB CD AC BD CB BD DC BC AD . 

Chøng minh 

Bæ ®Ò. Trong tam gi¸c ABC 

a) NÕu < 90oA  th× = + − = + −2 2 2 2 22 cos 2 'a b c bc A b c bc  (víi c’ lμ h×nh 
chiÕu cña c trªn c¹nh b); 

b) NÕu > 90oA  th× = + + − = + +2 2 2 2 22 cos(180 ) 2 'oa b c bc A b c bc  (víi c’ lμ 
h×nh chiÕu cña c trªn c¹nh b). 

B¹n ®äc tù vÏ h×nh vμ chøng minh bæ ®Ò. 
§Æc biÖt trong tam gi¸c ABC ta cã 

a) = 60oA  khi vμ chØ khi = + −2 2 2a b c bc ; 

b) = 120oA  khi vμ chØ khi = + +2 2 2a b c bc . 
Trë l¹i chøng minh ®Þnh lÝ. 

KÎ ⊥AH BC.  Kh«ng mÊt tæng qu¸t xÐt 
tr−êng hîp ®iÓm D n»m trªn ®o¹n th¼ng HC. 

Trong ΔABD cã 

= + −2 2 2AB AD BD 2BD.DH . (1) 

Trong ΔACD cã 

= + +2 2 2AC AD DC 2DH.DC . (2) 

 
H D CB

A

Nh©n ®¼ng thøc (1) víi DC, ®¼ng thøc (2) víi BD råi céng theo vÕ c¸c ®¼ng 
thøc nhËn ®−îc ta cã ®pcm. 

5. C«ng thøc tÝnh ®éi dμi ®−êng trung tuyÕn  trong tam gi¸c 

Trong tam gi¸c ABC, ta cã 

+ −
=

2 2 2
2 2( )

4a
b c a

m  ; 
+ −

=
2 2 2

2 2( )

4b
a c b

m ; 
+ −

=
2 2 2

2 2( )

4c
a b c

m . 

6. C«ng thøc tÝnh ®é dμi ®−êng ph©n gi¸c trong tam gi¸c 

Trong tam gi¸c ABC, ta cã 

⎡ ⎤= ⋅ + −⎣ ⎦+
2 2 2

2
( )

( )
a

bc
l b c a

b c
; 

⎡ ⎤= ⋅ + −⎣ ⎦+
2 2 2

2
( )

( )
b

ac
l a c b

a c
; 
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⎡ ⎤= ⋅ + −⎣ ⎦+
2 2 2

2
( )

( )
c

ab
l a b c

a b
. 

Chøng minh. Gi¶ sö ®−êng ph©n 
gi¸c AD c¾t ®−êng trßn ngo¹i tiÕp 
ΔABC t¹i E. 

Ta cã ΔADC vμ ΔBDE ®ång d¹ng 

(g.g) nªn =
AD DC

BD DE
. 

Do ®ã =AD.DE DB.DC . (1) 

Ta cã  ΔADC vμ ΔABE ®ång d¹ng 

(g.g) nªn =
AD AC

AB AE
. 

Do ®ã  =AD.AE AB.AC . (2) 
E

D CB

A

Trõ theo vÕ (2) cho (1) ta ®−îc = − = −2AD AD(AE DE) AB.AC DB.DC . (3) 

MÆt kh¸c = =
+ +
ac ab

DB ; DC
b c b c

, thay vμo (3) ta ®−îc 

⎡ ⎤= − = + − =⎣ ⎦+ +

2
2 2 2 2

a2 2

a bc bc
AD bc (b c) a l

(b c) (b c)
. 

7. BÊt ®¼ng thøc Ptoleme 

Trong tø gi¸c ABCD, ta cã + ≥. . .AB CD BC AD AC BD . 

Chøng minh 

LÊy ®iÓm E trong tø gi¸c 

ABCD sao cho =EAD BAC , 

=EDA ACB . 

Ta cã ΔABC ®ång d¹ng víi 

ΔAED (g.g) nªn = =
AB AC BC

AE AD ED
  

Suy ra =AD.BC AC.ED . (1) 

E
D

CB

A

Mμ =EAD BAC  nªn =DAC BAE . 

Suy ra ΔABE vμ ΔACD ®ång d¹ng. 



 10 

Do ®ã =
AB BE

AC CD
 nªn =AB.CD AC.BE . (2) 

Céng (1) vμ (2) theo vÕ ta ®−îc 

+ = + = + ≥AD.BC AB.CD AC.ED AC.BE AC(ED BE) AC.BD.  

(V× + ≥ED BE BD ). 

DÊu b»ng xÈy ra ⇔ E n»m trªn ®−êng chÐo BD.  

VËy + ≥AB.CD BC.AD AC.BD .  

DÊu b»ng x¶y ra ⇔ tø gi¸c ABCD néi tiÕp. 

8. §iÒu kiÖn ®Ó tø gi¸c néi tiÕp 

Cho hai ®−êng th¼ng 1 2,d d c¾t nhau t¹i M. Trªn 1d  lÊy hai ®iÓm A, B vμ trªn 

2d lÊy hai ®iÓm C, D sao cho =. .MA MB MC MD vμ ®iÓm M n»m ngoμi c¸c ®o¹n 

th¼ng AB vμ CD (hoÆc M n»m trong c¸c ®o¹n th¼ng AB, CD) khi ®ã 4 ®iÓm A, B, 
C, D cïng n»m trªn mét ®−êng trßn. 

Chøng minh 

* Tr−êng hîp M n»m ngoμi 
c¸c ®o¹n AB, CD, khi ®ã ®−êng 
trßn ngo¹i tiÕp ΔABC c¾t 2d  t¹i 

E. 

Ta cã ΔMAE vμ ΔMCB ®ång 

d¹ng nªn =
MA MC

ME MB
. 

Suy ra =MA.MB MC.ME .  
E

d2

d1 M

C

B
A

Do ®ã =MC.ME MC.MD  nªn =ME MD . 

Suy ra E trïng víi D. 

VËy bèn ®iÓm A, B, C, D n»m trªn mét ®−êng trßn.  

* Tr−êng hîp ®iÓm M n»m trong ®o¹n th¼ng AB, CD chøng minh t−¬ng tù. 

* Chó ý 1. Cho tø gi¸c ABCD cã hai ®−êng chÐo c¾t nhau t¹i N, hai ®−êng 
th¼ng AD vμ BC c¾t nhau t¹i M th× c¸c mÖnh ®Ò sau lμ t−¬ng ®−¬ng: 

a) Tø gi¸c ABCD néi tiÕp; 

b) + = 180oBAD BCD ; 
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c) =ABD ACD ; 

d) Tån t¹i ®iÓm O sao cho = = =OA AB OC OD ; 

e) =. .MA MD MB MC ; 

g) =. .NA NC NB ND ; 

h) =MAB MCD; 

i) Tam gi¸c MAC ®ång d¹ng víi tam gi¸c MBD; 

j) Tam gi¸c NAD ®ång d¹ng víi tam gi¸c NBC; 

k) Tam gi¸c MAB ®ång d¹ng víi tam gi¸c MCD. 

N

M

D
C

BA

 

* Chó ý 2. NÕu = = = 90oAMB ANB APB  th× c¸c ®iÓm A, B, M, N, P cïng 
thuéc ®−êng trßn ®−êng kÝnh AB. 

O

P

N
M

BA
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Sau ®©y chóng t«i ph¸t biÓu mét sè mÖnh ®Ò quen thuéc, ®· ®−îc kh¼ng 
®Þnh lµ ®óng coi nh− c¸c ®Þnh lÝ ®Ó b¹n ®äc tiÖn sö dông khi gi¶i c¸c bµi to¸n 
h×nh häc. 

9. Chøng minh ®−êng th¼ng lμ tiÕp tuyÕn cña ®−êng trßn 

Tia Ax lμ tiÕp tuyÕn cña ®−êng trßn (O) ngo¹i tiÕp tam gi¸c ABC khi vμ chØ 

khi =xAB ACB . 

O

x

CB

A

 
10. C«ng thøc tÝnh diÖn tÝch tam gi¸c 

Cho tam gi¸c ABC cã diÖn tÝch S th×:  

=
1

2 aS ah ; = − − −( )( )( )S p p a p b p c ; =
4

abc
S

R
; =S pr ; 

= −( ) aS p a R ; =
1

sin
2

S bc A  (víi < 90oA ). 

11. So s¸nh c¹nh vμ gãc cña hai tam gi¸c 

Cho hai tam gi¸c ABC vμ MNP cã = =;AB MN BC NP  th× >B N  khi vμ chØ 

khi > .AC MP  

PN

M

CB

A
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12. Cho tam gi¸c ABC, tia ph©n gi¸c cña BAC  c¾t ®−êng trßn ngo¹i tiÕp tam 
gi¸c ABC t¹i D, gäi I lμ ®iÓm trªn ®o¹n th¼ng AD th× ®iÓm I lμ t©m ®−êng trßn néi 
tiÕp tam gi¸c ABC khi vμ chØ khi DB = DC = DI. 

D

I

CB

A

 

13. Cho tam gi¸c nhän ABC, ta cã = = =2 .
sin sin sin

a b c
R

A B C
 

H

O

D

CB

A

 
14. Cho tam gi¸c ABC cã = 2A B  th× = +2 2a b bc . 
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D

CB

A

 
H−íng dÉn: VÏ thªm ®iÓm D trªn tia ®èi cña tia AC sao cho AB = AD. 

15. Cho tam gi¸c ABC néi tiÕp ®−êng trßn (O), gäi H lμ trùc t©m vμ G lμ träng 
t©m tam gi¸c, gäi M lμ h×nh chiÕu vu«ng gãc cña O trªn c¹nh BC th× ta cã AH = 
2OM, c¸c ®iÓm H, G, O th¼ng hμng vμ GH = 2GO. 

O

M

G

H

CB

A

 
16. Cho tam gi¸c ABC néi tiÕp ®−êng trßn (O). Gäi H lμ trùc t©m cña tam 

gi¸c, M lμ trung ®iÓm cña BC. Gäi K lμ ®iÓm ®èi xøng cña H qua M th× AK lμ 
®−êng kÝnh cña ®−êng trßn (O). 

M

K

H

CB

A

O

 
 



 15

17. Cho tam gi¸c MNP ®ång d¹ng víi tam gi¸c ABC theo tØ sè k. Gäi AA’, 
BB’, CC’ lÇn l−ît lμ ®−êng cao, ®−êng trung tuyÕn, ®−êng ph©n gi¸c cña tam gi¸c 
ABC vμ MM’, NN’, PP’ lÇn l−ît lμ ®−êng cao, ®−êng trung tuyÕn, ®−êng ph©n 
gi¸c cña tam gi¸c MNP. Gäi R, r lÇn l−ît lμ b¸n kÝnh ®−êng trßn ngo¹i tiÕp vμ néi 
tiÕp tam gi¸c ABC vμ R’, r’ lÇn l−ît lμ b¸n kÝnh ®−êng trßn ngo¹i tiÕp vμ néi tiÕp 
tam gi¸c MNP th× ta cã:  

= = = = = = =
' ' ' '

' ' ' '

MN MP NP MM NN PP MP
k

AB AC BC AA BB CC AC
 

= = = = =
' ' ' ' '

...;
' ' '

PM M N R r

CA A B R r
 

=2 .MNP

ABC

S
k

S
 

P'

M'

N'

PN

M

C'
B'

A' CB

A

 
18. Cho tam gi¸c ®Òu ABC, ta cã: 

 = = =
3

2a a a
a

h l m ; =
3

3

a
R  ; =

3

6

a
r ; =

2 3

4ABC
a

S . 

19. Cho tam gi¸c ABC vu«ng c©n t¹i A, ta cã = = =
2a a a
a

h l m ;  

= =
2

a
b c ; = =2 2a b c ; = = =

2 2 2

4 2 2ABC
a b c

S . 
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20. Cho tam gi¸c ABC, ta cã: 

a) > 90oBAC  khi vμ chØ khi > +2 2 2BC AB AC . 

b) = 90oBAC  khi vμ chØ khi = +2 2 2BC AB AC . 

c) < 90oBAC  khi vμ chØ khi < +2 2 2BC AB AC . 

21. Cho tam gi¸c nhän ABC cã trùc t©m H néi tiÕp ®−êng trßn (O), kÐo dμi 
AH c¾t ®−êng trßn (O) t¹i ®iÓm thø hai K th× H vμ K ®èi xøng víi nhau qua BC. 
Tõ ®ã ®−êng trßn ®i qua ba ®iÓm B, H, C ®èi xøng víi ®−êng trßn (O) qua BC. 

E

K

H
O

CB

A

 

22. Cho tam gi¸c nhän ABC néi tiÕp ®−êng trßn (O), = 60oA . Gäi H lμ trùc 
t©m tam gi¸c, I lμ t©m ®−êng trßn néi tiÕp tam gi¸c th× c¸c ®iÓm B, H, I, O, C cïng 
n»m trªn mét ®−êng trßn. 

O
H I

CB

A
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23. Cho tam gi¸c ABC néi tiÕp ®−êng trßn (O). KÎ c¸c ®−êng cao BE, CF cña 
tam gi¸c ABC th× OA vu«ng gãc víi EF. 

O
F

E

CB

A

 
24. Cho tam gi¸c ABC néi tiÕp ®−êng trßn (O). Gäi D lμ ®iÓm trªn cung BC 

kh«ng chøa ®iÓm A th× AD lμ tia ph©n gi¸c cña BAC  khi vμ chØ khi OD lμ ®−êng 
trung trùc cña BC. 

O

D

CB

A

 
25. Trong tam gi¸c ABC cã ®−êng trung tuyÕn AM, ta cã: 

a) > 90oBAC  khi vμ chØ khi <
2

BC
AM . 

b) = 90oBAC  khi vμ chØ khi =
2

BC
AM . 

c) < 90oBAC  khi vμ chØ khi >
2

BC
AM . 
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26. Cho tam gi¸c ABC. Gäi D lμ ®iÓm trªn c¹nh BC, E lμ ®iÓm trªn ®−êng 

th¼ng AD, ta cã = =ABD ABE

ACD ACE

S BD S

S CD S
. 

E

H D CB

A

 

27. Cho tam gi¸c ABC néi tiÕp ®−êng trßn (O), gäi M lμ ®iÓm thuéc cung BC  
kh«ng chøa ®iÓm A. Gäi D, E, H lÇn l−ît lμ h×nh chiÕu vu«ng gãc cña M trªn BC, 
CA, AB th× H, D vμ E th¼ng hμng. (§−êng th¼ng Simson) 

E

H

D

M

CB

A
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28. Cho h×nh thang ABCD (AB // CD). Gäi O lμ giao ®iÓm cña AC vμ BD, gi¶ 
sö AD c¾t BC t¹i I th× ®−êng th¼ng IO ®i qua trung ®iÓm cña c¸c c¹nh AB vμ CD. 

O

I

N

M

D C

BA

 
29. Cho tam gi¸c IDC cã ®−êng trung tuyÕn IN, gäi O lμ ®iÓm trªn ®o¹n IN 

(O kh¸c I vμ N), DO c¾t IC t¹i B, CO c¾t ID t¹i A th× AB // DC. 

30. Mét h×nh thang néi tiÕp ®−êng trßn th× h×nh thang ®ã lμ h×nh thang c©n. 

O

D C

BA

 
 

 

 

 

 

 

 


