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Loi noi dau

Cuén sach Todn bdi dudng hoc sinh Idp 8
thudc hé théng sach Toan boi dudng hoc sinh phé
thdng tir 16p 1 dén I6p 12. Ngay ti khi mdi ra ddi, cuén
sach da nhan duogc su hoan nghénh clia dong dao

ban doc.

Cubn sach dudc chia thanh hai tap : tap mét 1a
phan Dai s6, tap hai la phan Hinh hoc. Cac tac gid da
chon loc nhiing bai tap co ban va tiéu biéu nhat cho
ttmg dé muc clia chuong trinh I6p 8 nham dao sau ndi
dung mén Toan va phat trién nang luc tu duy linh hoat
sang tao. Cudi mbi tap co phan Dé thi gidi thiéu mot
s6 bai toan trong cac ki thi chon hoc sinh gidi I6p 8
cap Thanh ph6 va c8p Quan cla Ha Noi tir nam 1977
dén nay.

Dai v8i cac em hoc sinh gidi, sau khi da lam cac
bai tap trong cuén sach nay, cac em co diéu kién dé
giadi cac bai tap trong cac cudn sach khac danh riéng
cho cac em. Do @6 cudn sach sé thich hop véi nhiéu
dai tuong hoc sinh 18p 8 va gdp phan bdi dudng hoc
sinh vuon lén hoc kha va hoc gidi mén Toan.



Mong réng cudn sach Todn béi dudng hoc sinh
Idp 8 sé bé ich cho cac em hoc sinh phé théng yéu
thich mén Toan, cac thay co gido day Toan va cac
bac cha me hoc sinh.

Mic du da c6 géng song cudn sach van co thé
con thiéu sét. Cac tac gid mong nhan dudc su gop y
clia déng do ban doc. Moi y kién xin gifi vé :

Céng ty CP Dau tu va Phat trién Giao duc Ha Noi,
187B - Giang V6 - Ha Noi.

Xin tran trong cam on.

CAC TAC GIA



Chuong I
TU GIAC

§1. TU GIAC

T giac ABCD 1a hinh gédm bén doan thdng AB, BC, CD, DA trong
do6 bat ki hai doan th&ng ndo ciing khéng cling ndm trén moét
dudng thang.

Ta chi xét i giac 16i. Téng bdn gbc clia mot i giac (16i) bang 360°.

Vidu 1

T\ gidc ABCD c6 duong chéo AC bang canh AD. Chitng minh ring canh BC
nho hon duong chéo BD.

Giai. (h. 1) Goi O 12 giao diém ctia hai dudng chéo. Trong tam gidc AOD,
taco:

AD < AO + OD. (1)
Trong tam gidc BOC, ta co B N
BC < OC + BO. )
Cong timg vé€ hai bat ding thic (1) va (2)
ta duoc A
AD + BC < AC + BD 3)
Theo gia thi€ét AC = AD nén tir (3) suy ra
BC < BD (dpcm). D
Hinh 1



Vidu 2

Cho ti gidc ABCD. Cic tia AB va DC ciét nhau tai E, cic tia BC va AD cét
nhau tai F. Tinh gdc tao bdi hai tia phan giac ctua goc E va géc F.

Giai. (h. 2) Goi I 1a giao diém hai tia phan gidc cla géc E va géc F. N6i E
véi F. Xét ba tam gidc ECF, EIF va EAF c6 chung canh EF. Diang ki hiéu trén
hinh 2 ta c6 thé viét :

I;ﬁ:m+n=(2m+n)+n=FEA+FEC.

2 2
Tuong tu, ta cé EFI = M
Vi téng s6 do cdc géc cia mot tam gidc bang 180° nén trong tam gidc EIF
ta co
EIF = 180° — FEI - EFI

FEA + FEC _EFA + BFC
2

=180° —

_ (180° — FEA - EFA) + ( 180° - FEC - EFC) A +C
2 2

Vay goéc tao boi hai tia phan gidc clia hai géc E va F bang nira tong hai goc
AvaC



BAI TAP
1. Trong tir gidc ABCD, AB + BD khong 16n hon AC + CD. Chitng minh
ring AB < AC.

2. Ching minh ring néu O 12 mot diém bat ki nim trong tir gidc ABCD sao
cho dién tich cic tam gidc ABO, BCO, CDO va DAO béang nhau thi O
phai thudc mot trong hai dudng chéo AC va BD.

§2. HINH THANG

Hinh thang la t( gidc c6 hai canh d6i song song.

Hinh thang can |a hinh thang cé hai géc ké v8i mét day bang nhau.
Trong hinh thang can, hai canh bén bang nhau, hai dudng chéo
b&ng nhau.

Hinh thang c6 hai dudng chéo bang nhau la hinh thang can.

Vidu 3

Chiing minh rang, néu cic géc & ddy clia mot hinh thang khong bang nhau
thi dudng chéo phat xuat tir dinh géc nhd sé 16n hon dudng chéo phat xuat tu
dinh goéc 16n.

Giai. (h. 3)

Gia sit hinh thang ABCD c6 A < D. Ta phai ching minh AC > BD.

Qua A ké mot tia tao véi AD mot géc bang
ADC, cit duong thang BC tai E, ta dugc hinh
thang can AECD. Suy ra AEB = DCB va
AC = DE. Ta c6 EBD > DCB (g6c ngoai
cua tam giic) nén EBD > AEB > BED.




Trong tam gidc BED, EBD > BED nén DE > BD ma DE = AC suy ra
AC> BD.

Vidu 4

Hinh thang can ABCD c6 ddy nho AB = b, ddy 16n CD = a, dudong cao AH
bang nira téng hai ddy. Tinh do dai canh bén theo a va b.

Giai. (h. 4)

Ké dudng cao BK. Ta c6 AAHD = ABKC (canh huyén — géc nhon) nén
CD-HK CD-AB_a-b

A b B HD = KC =
2 2 2

Xét tam gidc AHD vuodng tai H, ta c6
2 2
-b
AD? = AH? + HD? = (_—a ;3) + (a"i_) ,

_ 222 +2b% 2?4+ b’

In ul
D H K C 4 2
< a >
2 2
) a“+b
Hinh 4 Vay AD = 2
BAI TAP

3. Hinh thang ABCD c6 ddy 16n CD bang téng hai canh bén. Chitng minh
ring céac tia phan gidc clia hai géc ké ddy nhd gip nhau tai mot diém
thudc day lon.

4. Hinh thang ABCD c6 day BC = 9cm, day AD = 30cm, canh bén AB = 20cm
va CD = 13 cm. Céac dudng cao BH, CK chia ddy 16n AD thanh cac doan
thang AH, HK, KD. Tinh d6 dai cdc doan thang 4y.

5. Cho mot diém O nam trong tam gidac déu ABC. Ké OA', OB, OC
theo thit tu vuéng géc véi cac canh BC, AC, AB. Chiing minh riang tdng
AC + BA' + CB' khong déi khi diém O thay déi vi tri trong tam giac ABC.

6. Mot hinh thang vuong c6 cac canh ddy bang 10 cm va 17 cm, chiéu cao
bang 24 cm. Tinh chu vi hinh thang.



§3. PUONG TRUNG BiNH CUA TAM GIAC,
CUA HINH THANG

ﬁrﬁng thdng di qua trung diém mét canh clia tam giac va son}

song V@i canh th{r hai thi di qua trung diém canh thit ba.

Budng trung binh clia tam giac la doan thing néi trung diém hai
canh cla tam giac.

Budng trung binh cla tam giac thi song song v@i canh th( ba va
bang nira canh ay.

Pudng th&ng di qua trung diém médt canh bén cla hinh thang va
song song Vdi hai day thi di qua trung diém canh bén th(r hai.

Pudng trung binh cla hinh thang la doan thdng nédi trung diém cac
canh bén cla hinh thang.

Pudng trung binh cla hinh thang thi song song véi hai day va
@ nlra téng hai day. /

Vidu 5

Chimg minh ring doan thing néi trung diém hai canh d6i cia mot tit gidc 16i
khong 16n hon nira téng ctia hai canh déi con lai.

Giai. Gia sir cho tir gidc ABCD c6 M la trung diém ctia AB, N 13 trung diém
(1)

cita CD. Ta phai chiing minh MN < B¢+ AD

Cach 1. Viét (1) duéi dang MN < %C— + —%l—)—

Diéu nay goi ¥ cho ta tao ra mot tam gidc c6
BC . AD

ba canh 14n luot bing MN, ~ va =

Do do, ta c6 thé gidi bai todn nhu sau : (h. 5) :

Goi I 12 trung diém ctia AC. N6i M va N véi L.

Dai v6i ba diém M, I, N tacé MN < MI + IN, (2) Hinh 5
nhung MI va NI 1a cdac dudng trung binh cla tam gidc ABC va tam gidic ACD
BC AD

nén MI = — va IN = —.
2 2



v AD BC + AD

(Dau "=" xay ra khi M, I, N théng hang, tic 1a BC // AD. Khi d6 ABCD tr&¢
thanh hinh thang).

Cdch 2. Bién déi (1) thanh 2MN < BC + AD. Diéu nay goi y cho ta tao ra
mot tam gidc c6 cdc canh ldn luot 1a 2MN, BC va AD. Do d6, ta c6 thé giai bai
toan nhu sau (h. 6).

Hinh 6

Trén tia d6i cha tia NB ta 14y diém E sao cho NE = NB. N6i A va D véi E.
ABCN = AEDN (c.g.c) nén BC = DE (3). Vi MN la duong trung binh cia AABE
nén AE = 2MN (4). D6i véi 3 diém A, D, E tacé AE < DE + AD.

BC + AD
—

(ddu "=" x4y ra khi A, D, E thang hang, tirc 12 BC // AD hay ABCD la

hinh thang).

Do (3) va (4) ta suy ra 2MN < BC + AD hay MN <

Vidu 6

Tir ba dinh cua mot tam giac, ha cic dudng vudng goc xudng mot dudng
thing d khong cét canh nao ctia tam gidc d6. Chimg minh ring téng do dai ba
dudng vuong géc d6 gap ba l1an do dai doan thing vuong goc ha tir trong tim tam
gidc xuong dudng thing d.

Giai. (h. 7)

Gia s tam gidc ABC c6 ba dudng trung tuyén AD, BE, CF cit nhau tai O ;
céc doan AG, BH, CK, OI déu vudng géc vé6i duong thiang d. Ta phai chimg minh
AG + BH + CK = 301
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